@ viptumdersler

Geometri Konu Ozetleri

TEMEL KAVRAMLAR VE ACILAR

acl gesitleri

D: derece G: grad R: radyan

D _ G _R

180 200 =

[1° = 60’ = 36007]

Dar agi: Olglisti 90° den kiiglk olan agl

Dik aci: Olcisii 90° olan agi

Genis agi: Olglsi 90° den biiyiik 180° den kiigiik ag!
Dogru agi: Olciisii 180° olan agi

Tam agi: Olciisii 360° olan agi

Tiimler agilar: Olglileri toplami 90° olan agilar

Bitiinler agilar: Olgiileri toplami 180° olan agilar

Ters acilar (ters acilarin dlclleri esittir)

icters - disters - yondes - karsi durumlu agilar

fMa
¢/ b
(e
gfk
b=f (ic ters) a=g (dis ters)
c=e (ic ters) d=k (dis ters)
a=e (ydndes) b=k (yéndes)
d=f (yondes) c=g (yondes)
b+e=180° (kars1 durumiu)
c+f=180° (kars1 durumlu)

Aclortay (acly! iki esit pargaya bolen dogru)
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X
b
y
¢ 14

-

.
(kollari ayni ydne ve ters yone dogru paralel olan
acilarin élguleri esittir.)

L 4

*

kollari dik agilar birbirine esittir.
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UCGENDE AGILAR

¢
a

b C

a+b+c=180° a =b+c
¢

aI
CI

/b >

2 + b+ c' = 3609

A
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C
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Batin dggenlerin  Gger
tane dis tedet cemberi
vardir. Ucgenin dis aci-
ortay dogrular ikiser
, ikiser bir noktada kesi-
/ girler. Bu nokta Ug¢genin
- dis teget cemberinin
merkezidir.

([AO, [BO ve [CO igsinlarindan herhangi ikisi aciortay
dogrusu oldugunda Ugunclsli de mutlaka aglortay
dogrusudur.)

.
A [AN] : aclortay
[AH] : yUkseklik
‘m(é) - m(@)‘
< X=t— 1
B H N C 2

Ikizkenar licgen

A
Taban acilar birbirine esittir.
Tepeden tabana gizilen ylksek-
lik ayni-zamanda kenarortay ve
aclortaydir.
M o B ¢
B ' C

Eskenar ticgen

A
TUm agilari 60 ar derecedir.

60° TUm kenarlari birbirine esittir.

60° 60°

A Bir dik icgende
hipotenise ait
D kenarortay dogrusu
hipotenUsun yarisina
esittir.
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UCGEN ESITSIZLiGi

7S A
y. b m(ﬁ)<m(l§)<m(@)c>a<b<c
B a Cc
¢ A
Ib-c|<a<b+c
c b la-c|]<b<a+c
b-al<c<b+a
B a C
¢
A m(§)=90°© b? =a® +c?
c b m(§)<90° o b? <a? +c?
i m(é)>90°© b? > a? +c?
B a C

(A-K-A) eslik teoremi

/\ D
B. t c E. # E

* ki ticgenin ikiser acilari ile bu agilarin kdselerini bir-
lestiren kenarlari karsilikli es oldugunda bu iki G¢gen
es ucgendir.

A A
ABC=DEF

(K-A-K) eslik teoremi

A D

B' H c E H F

* [ki iggenin ikiser kenarlari ile bu kenarlar arasindaki
acl es oldugunda bu iki G¢gen estir. (Veya; iki tiggenin
ikiser kenarlari ile bu kenarlardan blyuk olanlarin
karsilarindaki agilari es ise bu iki iggen estir.)

A A
ABC =DEF

(K.K.K.) eslik teoremi

A D

B c E ¥ F

* [ki Uggenin karsilikli Giger kenari es oldugunda bu iki
Ucgen estir.

A A
ABC =DEF
¢ A
kenarlar tek tek bilinmiyorise
c b
at+b+c
y T<x+y+t<a+b+c
B a C
¢
A
c b
y
B a C

kenarlar tek tek biliniyorise

a+b+c enuzun ikKi
———<X+y+t<
2 kenar toplami

ha : yUkseklik

nA :aglortay
Va:kenarortay
b#c=h,<n, <V,

b=c=h,=n,=V,
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ORTA TABAN - DiK UCGEN

¢
A D ve E bulunduklari
kenarlarin orta noktalari
olmak Uzere;
D E
X
IBC| = 2 |DE]|

[BC] // [DE]

Pisagor Teoremi

b b’ =a%+c

Oklid Teoremleri

Kenarlarina gore 6zel dik uiggenler

A A

Ny 5K o 13k
B 4k c B 12k C
A A

8 17k 7k 25k
B 5k C B 7 C

Acilarina gore 6zel dik liggenler

A
h
15° sl 795,
B H©
4h
A A
60° >
. 2a a 120 a
: 30 30° 30
B a/3 CB a/3 C
A
a+/3+2a p
75
5 15 i
IKiZKENAR UCGEN
|AB| = |AC]
A
T Taban acilarinin dlclleri esittir
ikizkenar licgende tepeden
tabana cizilen yukseklik ayni
zamanda aglortay ve kenaror-
B H—l c taydir.
¢
A A
E D
K
B B C
|AB| = |AC]| |AB| = |AC| |AB| = |AC|

*ikizkenarlara ait y(iksekliklerin uzunluklari egittir.
|IBH| = |CK]

*Taban agilarina ait agiortaylarin uzunluklar esgittir.
IBL| = |CN]|

*[kizkenarlara ait kenarortaylarin uzunluklar esittir.
|IBD| = |CE]|
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|AB| = |AC|

B P CB B C
P noktasi taban Uzerinde herhangi bir nokta olmak
uzere;

P den kenarlara gizilen paralellerin toplami
ikizkenarlara esittir. |a+b=|AB|=|AC|

P den kenarlara ¢izilen diklerin toplami ikizkenarlara
ait yukseklige esittir. |, +h, =h

ESKENAR UCGEN

|AB| = JAC| = |BC| = &

Alan (ABC) =

a’\/3
4

*Eskenar l¢gende yiiksekliklerin uzunluklar egittir.

*Ylikseklikler ayni zamanda agiortay ve kenarortay-
dir.

*Eskenar liggende igtedet gemberi ve gevrel gembe-
rin merkezleri ayni O noktasidir.

|AD] = |CF|=|BE|=h=3r] dir.

x+y+z=|AB|
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UCGENDE KENARORTAYLAR ¢

2.a.x=‘b2 -02‘

Kenarortaylarin

14
C
kesisim noktasi
= agirhk  merkezidir
B G

(G).
’ Agirhk merkezi
K kenarortayr 1 e 2

A D B oraninda boler. .
A Hipotenuse ait
kenarortay
D hipotenlstn yarisina
esittir.
B C
AH o ) Qe
X=5 ¢ Iki kenarortay birbirine dik ise (Vb L Vc);
, 2
i) a= g-Va
i) Va2 = V2 + V2
iii) 522 =b? +c?
2
2V, 2 =b? +¢? %
¢ Kenar uzunluklari a, b ve ¢ olan bir tiggende;
. a . a>b>coV, <V, <V dir.
atb+c
¢ u= olsun, bu durumda;
. A
u<V, +V, +V, <2u]dur.
E E
¢ Kenarortaylar icin;
B D C

Vo =Ve| <Va <V, + V| dir.
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UCGENDE ACIORTAYLAR

Aciortay dogrusunun aginin
> kollarina uzakligi esittir.

A

Uggende aglortay
dogrulari Gggenin
icinde bir noktada
kesisirler. Bu nokta
Ucgenin i¢ teget
cemberinin
merkezidir.

Bir i¢ aglortay ile diger
iki aginin dis
aglortaylari bir
noktada kesisirler.
' Bu noktaya uggenin
.7 dis teget cemberinin
merkezi denir.

Bir ABC uggeninin
yarigaplarira, ro, rc
olan Ug tane dis
teget cemberi
vardir.

— ABC Uggeninin i¢
teget cemberinin
yarigapi r ise,

s
K = 4+ 4+

r r, rp I

11,11

ic aciortay teoremi: Dis aciortay teoremi:

A
c b c J
X b
B n N m C B a C X D
b_ x
b_m ¢ x+a
cC n
x% =b.c-m.n y2_x(x+a)-bc

UCGENLERDE BENZERLIK

A A
ABC <> DEF eslemesinde karsilikli agilar esit ve

karsilikli kenar uzunluklari orantili ise ABC ile DEF

A A
ucgenleri benzerdir denir. ABC ~DEF seklinde

gosterilir.

A.A. Benzerligi
A A
B C E F
iki ticgenin ikiser agisi karsilikli olarak birbirine esit

ise Uglincu agilari da birbirine esit olacagindan bu iki
dcgen benzerdir.

m(A)=m(D)
m(B) =m(E)

A A
}:ABCNDEF

K.A.K. Benzerligi

A D
A ﬁ
B a C E d F
iki ticgenin birer agilari esit ve bu esit acilarin kisa

kollarinin orani uzun kollarinin oranina esit ise bu iki
Ucgen benzerdir.

m(A)=m(D) A A
c_b = ABC ~ DEF
f - e

K.K.K. Benzerligi

A D
A A
B a C E d F

iki tiggenin kenarlarinin oranlari birbirine esit ise bu
iki tggen benzerdir.

b
e

A A
% =%:ABC~DEF
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Sonugclar

A D
B a C E d F

A A
ABC ~ DEF olsun. Bu durumda;

a_b_c h_Va_n_] [asbec_
) d_e_f_hd_Vd_nD_ d+e+f
A(ABC) -
) "A(DEF) ~
Thales Teoremi
NI
d,//d,/ld
B E i, 1772773
7/ \i d,
|AB| |DE]| |AB| |DE|
= veya = dir.
IBC| |EF| |AC| |DF|
Temel Oranti Teoremi
A [AB] // [DE]

B

A
[DE] //'[BC]
D E
Cc

|AD| _ |AE| _ |DE|
|AB| |AC| [BC|

D
C
B E

|AB| _|AC| _ |BC|
IDE| |CE| |CD|

Pratik sonuglar

[AB] // [CF] // [DE] ise

.
.
C
ABC bir dik tGggen
ve ADEF bir dik-
dortgen olmak
E uzere
Dﬂ [
IDE[ , [EFI _
- - |AB| " |AC
A F B dir.
¢ A
D//< G
I N [
jh
X X
B [*] [*] c
' E H F .

Yukaridaki sekilde, ABC bir dik G¢cgen ve EFGD bir
karedir. Karenin bir kenari x, |BC| =a ve |AH| = h
olmak Uzere;

a.h
a+h

X =

dir.
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Stewart Teoremi Seva Teoremi
A A
F
c . b E
B D
5 _bZm+c?n |AF| |BD| |CE| _
X“=—————-m.n — e =
m+n FB|'|pC|'[EA|
Menelaiis Teoremi Carnot Teoremi
A

D B C

@@@: )(2+y2+22=m2+r]2+t2

pC| [FA [EB|

Yukaridaki bazi teoremler mifredat disi olsa da
sorular i¢in ¢6zim yollarini arttirmalari bakimindan

onemli.






